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Glava 1

Zadaci za pripremu prijemnog
ispita iz matematike

1. Racionalni algebarski izrazi. — Sredjivanje i izracunavanje algebarskih
izraza. Polinomi i operacije sa njima. Procentni ra¢un.

2. Linearne jednacine i nejednacine. — Linearne jednacine i nejednacine sa
jednom nepoznatom. Sistem linearnih jednacina sa vise nepoznatih. Primena
linearnih nejednacina u resavanju raznih problema.

3. Kvadratna funkcija. Kvadratne jednacine i nejednacine. — Kvadratna
jednacina sa jednom nepoznatom i priroda resenja. Vijetove formule. Jednacine
koje se svode na kvadratne jednacine. Kvadratna funkcija. Kvadratna ne-
jednacina. Iracionalne jednacine i nejednacine.

4. Eksponencijalna funkcija. Eksponencijalne jednacine i nejednacine.
— Stepen, stepena funkcija i operacije sa stepenima. Eksponencijalne jednacine
i nejednacine.

5. Logaritamska funkcija. Logaritamske jednacine i nejednacine. -
Logaritam, logaritamska funkcija i operacije sa logaritmima. Logaritamske
jednacine i nejednacine.

6. Aritmeticki i geometrijski nizovi. — Formiranje ¢lanova, opsti ¢lan i zbir
prvih n ¢lanova niza.

7. Geometrija u ravni i prostoru. — Vektor. Operacije sa vektorima. Pri-
mena vektora u geometriji. Podudarnost trouglova. Izometrijske transforacije.
Homotetija i slicnost. Pitagorina teorema. Heronova formula za izracuna-
vanje povrsine trougla. Primena u resavanju konstrukcije trougla, ¢etvorougla,
poligona i kruga. Povrsina ravnih geometrijskih figura. Povrsina i zapremina
prizme, piramide, zarubljene piramide, valjka, kupe, zarubljene kupe i lopte.

8. Trigonometrija. — Trigonometrijske funkcije. Trigonometrijske transfor-
macije. Trigonometrijske jednacine i nejednacine. Sinusna i kosinusna teo-
rema.Primena trigonometrije u resavanje raznih problema iz geometrije.
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9.

Analiticka geometrija u ravni. — Analiticki oblik tacke i prave u ravni.
Razni oblici prave. Krug. Elipsa. Hiperbola i parabola. Polozaj prave prema
konusnom preseku.

1. Racionalni algebarski izrazi

10.

11.

12.

13.

. Izracunati vrednost izraza [(% + % : g) : (13 + %)]7 .

1
. ) } —4\ "z
Izrac¢unati vrednost izraza (g : % + (%) ) .

NG

Naci vrednost izraza \/2—\/2+\/§-\/2+\/2+\/§-\/2+\/§.

Pokazati da izraz \/V i+2£+ \/V iiﬁ ima vrednost v/3.
+ —_ —_

Pokazati da izraz ( %) ima vrednost /5.

1 1 .
ey \/6—¢5> : (1 +

. Akojea=(24+V3)lib=(2—+3)"", izracunati (a +1)"" 4+ (b+ 1) .

—2 —2 -2
o . 1 1 1 1
lzracunati (1+ﬁ + 1—ﬁ> + (H—\ﬁ) + (1_—ﬁ> :

Uprostiti izraze:

(S 2) () () ) wrvero
0)V/2¥z : {2z, (x> 0).

3
e e . 2 _9y_ 1 1 —2 . s .
. Uprostiti izraz (a 5:b-(at 07?72 (ah) 3) , a zatim nadi vrednost izraza

zaa=+v21ib= 2.

Uprostiti izraze:

(a) x3~4/%€/§(x>0); (b) 1_1\/5— 1+1\/5—2‘1/f;2 (x>0, #1).

Pokazati da je polinom x® — 522 + Tz — 2 deljiv binomom z — 2, a zatim nadi
njihov koli¢nik.

Resiti jednacinu f(z + 1) = —1, ako je f(z) = 2* + 5z — 1.

Nadi najmanji zajednicki sadrzalac za polinome: a® + b2, 2(a — b)?, 3(a® — b?).
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

Odrediti najmanji zajednicki sadrzalac za polinome: 3 — 2%y — xy? + o3,

2% 4 2zy + 2, 23 — ay’

Naéi najmanji zajednicki sadrzalac za polinome: z* + 2%y — zy? — 93, 2% —

2xy +y?, 2 =y

3

Uprostiti algebarski izraz x;:y2 -2 _zz, x #y, (z,y) # (0,0).

y x2—

Uprostiti izraz ;2_;3’2 - %, x#y,x#0,yF#0.

Ty

e 1 1 (1 1
Uprostiti izraz (2a+b - 4a2+4ab+b2) : (2a—b - 4a2—b2)’ b # £2a.

1 + 2b _ _a+b
a’+ab a3 —ab? a?b—ab?’

Uprostiti izraz

a:‘/Tgi\/g.

a zatim naci vrednost tog izraza za

Uprostiti izraz <\/\£1 + \/\5/711 —_ 2;_—15> .10

S a1

Masa nekog tela se smanjila sa 80kg na 64kg. Za koliko procenata se smanjila
masa tog tela?

Cena nekog proizvoda poskupela je za 30%, a zatim snizena za 20% i sada
iznosi 1300 dinara. Kolika je bila cena tog proizvoda pre poskupljenja?

(15-3):5
1

Izracunati 30% od izraza ~—1="/5
37 5

=00 (4-2)
55:0.2

Ako je A = -log,, 1000, koliko iznosi 0.8% A?

Roba je poskupela za 25%. Koliko bi trebala ta roba sada da pojeftini da bi
njena cena bila ista kao pre poskupljenja?

ResSenja
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3. \/2—@-\/2+\/2+\/§-\/2+¢§
:\/(2—m> <2+\/2+\/§)~\/2+\/§

_\/2—f \/2+\f \/2— )2+ V3) = \/22—(\/5)2=\/473:1

A VA+2V3+V4-2V3

VA2V V4-2v3
S VATBH V-2V VAr2V3+ V423
VA1 2V3—VA—2V3 Vi+23+V1—2V3

(Vi+2v3+ \/4—2\/§)2
( 4+2\/§>2—( 4—2\/3)2
_4+2v83+2V44+2v3-V/4-2V/3+4-23
B 44 2v3 — (4 —2V3)

B 8+2\/(4+2\/§)(4—2\/§) B 8 4 24/42 — (2¢/3)2  8+2/16-12
N 14/3 B 4V/3 B 443
3 \/3_3\/§_\/§

8+4

3
W3 V3 VB VB3

f)’(” g)

1

1
f+ RRGE
(o V- 1 V6+V5 7
‘( VT f - vs f+f> (“@
\/_ \/_+\/_ V5T
(V7)? (V6 -(v52) V5
VE+VT V5
~ VBB VE) T = (VT VR 2 =
1 1 2-V3
6. a=(2+V3)" Y 2+\f'2_f_2_\/§’
b=(2—V3) = — L_2HV3 L, E

2-V3 2-v3 2+3
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1 1
= +
3+4v3 3-43

@+ 1)+ b+ =3B+V3) T+ (3 -V3)!
_3V3+3+V3 6

— =1

32_\/§2 6

" (1+1ﬁ+1—1ﬁ>_2 <1+f> (1 ﬁ)
(

VIS
:<1 127::;; 7) (1+\/_) - f?)

9\ 2
= (—) H1+2V7T+T+1-2V7+7=(-3)>+16 =25

vl (00 - 1) 6
“(F-5) G-D-"m s
_ (:c2)22—x2(a2)2 | (x—aczg(cma) (@ azzgua% | (:c—ac)bix—l—a)
s

) oz oz = VT AV = VA
= V(x5 \/(:1:4)4: Va2 . Valo = Va2 216 = Vol = Vo

o («F b (@t v (@) = (a7 obeabead)

6 6
b\®  (V2)  [25) 22 4 1
a) \v2) \2z) 22 8 2
10. (a) Nacin 1: Postupnim unoSenjem pod znak korena, s obzirom na x > 0,
sledi

el s o o

= 2\4/ x33l = Va2 = VarVide = 2z
x
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Nacin 2: Pretvarajuéi postupno korene u stepene sa razlomljenim izloziocem, sledi

sz: wilL
T T \ T

) 1 1 2yz—-2 1 1 24/ — 2
1—vVr 14z 1—x -V 1+vz (1-+vo)(1+Vx)
1 VE- (- VD) - (23— 2)
(1= Vo) (1 + /)
141+ —-2yx 42
T Vo +Va)
2 2

- VOl+ve) 1-a

11. Polinom P(x) = x® —5z*+ 7z — 2 je deljiv binomom z — 2 ako je z — 2 koreni
faktor tog polinoma, odnosno ako je x = 2, prema Bezuovom stavu, nula polinoma
P(z). S obziom na P(2) =23 —5-2247-2—2 = 0, polinom P(z) je deljiv sa x — 2.
Koli¢nik te deobe dobi¢emo koriste¢i Euklidov algoritam za deobu polinoma, tj:

(2 =52+ T2 —2): (z —2) =2 -3z +1

+23 F 222
— 322+ 7w -2
F 322 + 62
T — 2
+axF2
0

12. Ako u funkciji f(x) = 2% + 5z — 1 smenimo x sa = + 1 dobi¢emo f(z + 1) =
(z+1)2+5(z+1)—1=22+72+5. flz+1)=-1<=22+Te+5=—1 <+
22 + 7z + 6 = 0. Koreni jednacine 22 + 72 +6 =0 su 2, = —1 i 2, = —6, pa su to
trazena reSenja jednacine f(z + 1) = —1.
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13. Da bismo imali najmanji zajednicki sadrzalac (NZS) za date izraze, svaki od
tih izraza moramo rastaviti na proste ¢inioce. Kako je
a® —b* = (a —b)(a* + ab + b?)
2(a — b)? = 2(a — b)?,
3(a® = b*) = 3(a — b)(a +b),
onda je NZS = 6(a — b)*(a + b)(a® + ab + b?).

14. 2° =2y —ay’ +y° = (2 —2%y) — (2’ —*) =2* (2 —y) — v’ (z — y)
=(@—y@E*—y)=(z—y)(@—y(z+y) =(x—y)(x+y),
2 +2zy+y* = (v +y)
® —ay’ =a(® —y?) = z(z —y)(x +y),
NZS = x(x — y)2(x + y)2.
15. Date izraze najpre rastavimo na proste ¢inioce:
Pty —ay -y =2 +y) - e +y) = (@ +y) (@ — )
=(@+y)(z—y)(z+y) =(x+y)>(z—y),
= 2zy+y* = (z—y)?
=y = (x—y)(z+y),
NZS = (z+y)*(z —y)®

Py 2y @—ylty)  (@-y®+ay+y’)

16.$7£y7é02>w

x—y 2y T =y (r —y)(z+y)
22 + zy + o> r+y)? — (22 + 2y + 12
—riy y+y _ (+y) = y+y°)
r+y Tty
2 =2wy+ -t —ay—y: wy
r+y r+y

17 (x#£0ANy# 0Nz #y) =
oy oy wy—y 2oy (y oyt (@@ (e y)

+

x? —xy Ty z(z —y) Ty zy(z —y)
vy —yP ot -ty —ayt+yt -2ty 2P(a—vy) x
zy(r — y) zy(r —y)  wylr—y) vy

18 < I 1 )( I 1 )
' 20 +b 4a?+4ab+b2) \2a—b 4a? — b?
A 1N /1 1

B (2a+b_ (2a+b)2> ' <2a—b_ (2a)2—l72>

C24b-1 (1 1
© (2a+b)2 " \2a—-b (20— b)(2a +b)
2a+b—-1  2a+b-1  2a+b—1 (2a—0b)(2a+b) 2a—b

 (2a+b)?2 " (2a—b)(2a+b)  (2a+b)? 20 +b—1  2a+b
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uz uslov 2a+b—1#012a+b #0.

1 2b a-+b
19. A(a’b):a2+ab+a3—ab2_a2b—ab2
B 1 2b a+b
~ala+0b) * a(a® —b?)  ab(a —b)
B 1 2b a+0b
_a(a+b)+a(a—b)(a+b)_ab(a—b)
_bla—b)+20* — (a+b)?  bla—Db)+ 20" — (a+b)?
B ab(a — b)(a + b) B ab(a — b)(a + b)
_ab—0*4+20°—a*—2ab-b  —a®—ab
B ab(a — b)(a + b) ~ ab(a —b)(a +b)
—a(a +b) -1 1
S aba—bath) ba—b bo—ay 27 00F )
Zaa:%gib:\/gﬁfl(‘/?g,\@):ﬁ(ﬁ_éﬂ:\/51\?:(\/25)2:%

90 ( Va N Va _2a—5>_ 10
\Wa—-1 Va+1 a—-1) a-1
valva+1)+va(ya—1)—(2a=5) a—1 5 1
a—1 10 10 2
21. Masa tela se smanjila za 80 — 64 = 16kg, a to je g2 - 100% = 20% prvobitne
mase. Dakle, masa tela se smanjla za 20%.

22. Ozna¢imo sa x cenu proizvoda. Cena proizvoda posle poskupljenja od 30%
iznosi x + 30%x = x + %x =z (1 + 13—0) Ako sada, ovu cenu umanjimo za 20%
dobi¢emo:

3 3 3 20 3
1+ -2 1+ 2 ) ma(1+2 ) a1+ >
x<+10) O%x<+10) $<+10) 100x(+10)
3 1N 4 13 26
=x(l1+— l—- )= —2=—uzu,
10 5) 75 107 25

Sto iznosi 1300 dinara, tj. 22z = 1300 = z = 1300 - 32 = 1250.
Dakle, cena proizvoda pre poskupljenja iznosila je 1250 dinara.

1 2 2 6 2\ . 2 18—10 . 2 8 15
oy Ws—8)i _(B-8)im_ Tmlin_ 1w 4 _60_ .
5 a_ 12 i_6 20-18 3
s h? 3T -8 BB I 2
30
% 100
/—0.008 - (L — 2 \/Iﬂ
24. A= 51'0<24 5)-10&01000:#-10&0103

3 " 10
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{/_713.—_3 _2) . (L3
0) 20 -310g1010:( 10) ( 20). 27

3=——
& 8000

0.8%A:%-27:8~27: 27
100 8000 1000 8000 1000000

=27-1076

25. Oznacimo sa x cenu proizvoda. Cena proizvoda posle poskupljenja od 25%
iznosi z + 25%r =+ 2x ==z (1 + E) = 125, %x. Cena robe pre poskupljenja

100 100 100
sada predstavlja % = % = % = 80% cene robe nakon poskupljenja. To znaci da

sada roba treba da pojeftini za 20% da bi se vratila na pocetnu cenu.
2. Linearne jednacine i nejednacine

1. Odrediti zbir resenja jednacine:

2
TS 4

|z — 2| +

2. Bazen se puni dvema cevima za 6 ¢asova. Jedna cev bi ga napunila za 5 ¢asova
manje od druge. Za koje vreme bi bazen napunila svaka cev posebno?

3. Odrediti vrednosti = za koje je

3z —1

> 2.
rz—1

4. Resiti nejednacinu:
20z + 1| >z + 4.

5. Resiti sistem jednacina:

T+y+z=05a
rt+y—z=a
T—y+z=3a

Resenja

1. Razlikujemo dva slucaja: |z —2| =x—2,2>2i|r—2| =2—2,z < 2. Kada
je © > 2, jednacina postaje r — 2 + ITH — 4 = 0, a njeno resenje je x = 4. Kada
je x < 2, jednacina postaje 2 — z + xT” — 4 = 0, a njeno resenje je x = —2. Zbir
resenja jednacine bice 4 + (—2) = 2.

2. Ako jedna cev napuni bazen za x ¢asova, onda ¢e druga cev napuniti bazen

za x + b Casova. Za jedan cas prva cev puni % zapremine bazena, a druga cev

puni #5 zapremine bazena. PoSto se bazen puni za 6 casova kada ga pune obe
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cevi zajedno, onda ce za jedan ¢as zajednickog punjenja biti ispunjeno %, odnosno

1 1 . .
3 + 775 zapremine bazena, pa je

1 1 1
x+x+5 5 (x +5) + 6x = x(x+5)
—2° -T2 -30=0<= (zr =10V =-3).
Negativno resenje x = —3 se odbacuje, pa je x = 10 ¢asova vreme punjenja bazena

jednom cevi, a x + 5 = 15 Casova vreme punjenja bazena drugom cevi.

—1 —1 —1—-2(z—-1 1
3 > <:>3$ —2>O<:>3x (x )>0<:>367L

>0
r—1 T — z—1 r—1

<~ (z+1>0Ax—-1>0)V(r+1<0Az—-1<0)
= >—1Az>1)V(e<-1lAz<]l)<= (z>1)V(r<-1)

< rxe(l,400) V€ (—00,—1) <=z € (—00,—1) U (1, +00)

4. Razlikujemo dva slucaja: [z + 1| =z+1, 2> —-li|z+1]=—-2—-1, 2 < -1
Kada je x > —1, nejednacina postaje 2r +2 >z +4 — = > %, kada je x < —1,
nejednacina postaje —2x — 2 > x + 4 = x < —2. Dakle, skup resenja nejednacine
je x € (=00, —2)(%, +00).

5. Nagcin 1: Sabirajuéi prvu i drugu jednacinu, odnosno drugu i treéu jednacinu,
eliminisa¢emo nepoznatu z i do¢i do sistema dve jednacine sa dve nepoznate, tj.
sistema 2z + 2y = 6a A 2z = 4a, odakle je x = 2a i y = a. Zamenjujuci ove vednosti
u jednu od jednacina dobijamo resenje za z = 2a.

Nacin 2: Sistem se moze resiti pomoc¢u drterminanti. Determinanta sistema

11 1
A=|1 1 —1|=—4jerazlicita od nule, pa je sistem saglasan za sve vrednosti
1 -1 1
5 1 1 1 5a 1
parametra a. Determinante Ay =| a 1 —-1|=-8a, Ayo=|1 a —-1]|=
3a —1 1 1 3a 1
1 1 ba
—4a, Ay = |1 1 a | = —8a odgovaraju, redom, nepoznatim x, y, z, pa je
1 -1 3a
reSenje sistema r = :—i“ =2a,y = %f =a,z= i—%f = 2a
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3. Kvadratna funkcija.

10.

11.

12.

13.

Kvadratne jednacine i nejednacine

U kvadratnoj funkciji y = —%xz + (m —2)x + % odrediti parametar m tako da
za x = 1 funkcija dostigne maksimum. Za tako odredjenu vrednost parametra
m nacrtati grafik date funkcije.

. Odrediti interval u kome se kre¢e parametar k tako da jednacina (k — 2)x? —

2kx + 2k 4+ 3 = 0 ima realne korene.

Odrediti za koje vrednosti realnog parametra r kvadratna jednacina
2?2 — 22z 4+ r(r — 1) = 0 ima realne korene.

Odrediti interval u kome se krece parametar r, tako da kvadratna jednacina
2% — 62 + 9”1 = 0 ima realne korene.

Odrediti parametar m tako da jednacina ma? —2(m+ 1)z —4 = 0 ima jednake
korene.

U jednacini kz? — 6(k — 1)z + 4 = 0 odrediti parametar k jedan njen koren
bude dva puta veci od drugog.

Odrediti vrednost realnog parametra k, tako da koreni jednacine
2? — (k+4)x+4k = 0 predstavljaju vrednost duzina kateta pravouglog trougla
kome je hipotenuza duzine 5cm.

. U jednacini 22 4+ px + ¢ = 0 odrediti parametre p i ¢ da koreni jedna¢ine budu

pig.

. Ne resavajuéi kvadratnu jednacinu z? — (m + 2)r + 2 = 0 pokazati da je

22+ 123 = m(m+4), gde su 1 i x5 koreni te jednacine, a m realan parametar.

Odrediti interval u kome se krece realan parametar k tako da koreni x; i x5
kvadratne jednacine 22?2 — kx + k — 3 = 0 zadovoljavaju relaciju 2% + x3 < 3.

Resiti jednacinu:

x? a—>b

X
_ — 9% 4 0),
—oE —a—m Ty @FHF0)

Resiti jednacinu

2x x 10a?

= (x # +a).

+
r+a x—a x2—a?

Naéi zbir svih realnih resenja jednacine

2? — |z —2|—-4=0.
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14. Resiti nejednacinu
z+1 1

>
r—1 T+ 2

15. Za koje ¢e vrednosti x nejednacina biti zadovoljena

(x —1)(x—2)
r+1

> 07

16. Odrediti resenje jednacine

Vhr —1+Vr—1=2.
17. Koliko realnih resenja ima jednacina
T+ Ve —2=47?
18. Koliko ima celih brojeva z za koje vazi nejednakost
x+1>+b—2a?

19. Resiti nejednacinu:

vz —2>2.

20. Resiti nejednacinu:

vVe+3d<z-—2.

ResSenja

1. Kvadratna funkcija y = az? + bz + ¢ dostize maksimum u tacki sa apscisom

. . . . . _p2 . ..
T = —% i taj maksimum iznosi ye. = 4aiab , pod uslovom da je koeficijen a < 0.
U ovom primeru je a = —% <0,b=m—2ic=7%, padata funkcija ima maksimum

%:1@_7”—2 =]l<=—=m-2=1<«<—=m=3.Zam=3

u tacki x =1 <— — 20—

funkcija je predstavljena formulom y = —%:cQ +x+ %, ¢iji je grafik prikazan na slici.
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2. Da bi kvadratna jednéina (k — 2)z? — 2kz + 2k + 3 = 0 imala realne ko-
rene mora njena diskriminanta D = 4k* — 4(k — 2)(2k + 3) Dbiti nenegativna, tj.
4k* —4(k —2)(2k+3) > 0 <= k* — (k—2)(2k+3) > 0 <= —k*+k+6 > 0
—2<k<3<=ke[-23].

3. Kvadratna jednacina 2% — 2v/2 + r(r + 1) = 0 ée imati realne korene, ako je
njena diskriminanta D pozitivna ili jednaka nuli, tj.:

D=(-2V2?—dr(r—1)>0<=8—-4r(r—1)>0<=2—7r(r—1) >0 <
=21 4r>0=1r—r—2<0<= (r—-2)(r+1) <0 <=

= (r—=2<0Ar+1>20V(Ir—-2>0A7r+1<0) <=

= r<2Ar>=-1) V(I >2Ar<-1) <= (-1<2)Vreh) <<
—rel[-1,2|Vvreld = re[-1,2]

4. Da bi kvadratna jednacina x? — 6z + 97*~1 imala realne korene, mora njena
diskriminanta biti nenegativna, tj. D = 0> —4ac > 0 gde jea = 1, b = —6 i
c=9""1

D>0<=(—6)2—-4-9""1>0<=36-4-9"""'>0<=9-9""1>0
=97 <9l e 1<l e —2<0 =1 — (v/2)2<0

= (r—V2)(r++v2) <0

= (r—V2<OAT+V2>0)V (r—V2>0AT+V2<0)

= (r<V22AT> V2V (r>V2Ar < —V2)

= (—V2<r<V2)Vred—=re[-V2,V2Vvred

= re[-V2,V2JUb = r e [-V2,V2]

5. Da bi jednacina ma* — 2(m + 1)x — 4 = 0 imala jednake korene, mora njena
diskriminanta D = b — 4ac, gde je a = m, b = —2(m + 1) i ¢ = —4, biti jednaka
nuli, tj. 4(m +1)2-16m=0<= (m+1)> —4dm=0<=m? -2m+1 =0 <
(m—1)2=0= m = 1. Zam = 1 jednacina glasi 1? —4r+4 = 0 < (z—2)? = 0,
odakle je x1 = x9 = 2 Sto se i zahtevalo.

6. Koriste¢i Vijetova pravila za kvadratnu jednacinu kz? — 6(k — 1)z +4 = 0,

sledi 1 + z9 = 6(k];1), T Ty = %. S obzirom nza uslov x; = 2x,, dobija se
3wy = @ A 223 = %, odnosno, x, = @ A3 = 2 odakle je
20k —1)\° 2 Ak—1)2 2 ) )
2\ ) =2 = - <=4k —1)2k < 4k — 10k +4 =0
( k > k k2 k ( ) *
1
< k=2Vk= 7

7. Primenjujuéi Vijetova pravila za korene kvadratne jednacine x? — (k + 4)z +
4k = 0 sledi x1 + 9 = k + 4 N x1x9 = 4k. S druge strane, x; i 9 su merni brojevi
kateta pravouglog trougla, ¢ija je hipotenuza duzine 5cm, pa je 23 + 13 = 25 <=
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FP=9«=k=3Vk=-3.

Zak=3=—=2"-To+12=0=a0=4V2r=3.Zak=-3=—=2>—2—-12=
0 = = =4V x = —3 ne zadovoljava uslov jer kateta ne moze imati negativnu
vrednost.

8. Oznacimo sa z; = p i x5 = q korene kvadratne jednacine x? 4 px + ¢ = 0.
Koristeci Vijetova pravila, sledi

T+ Te=-p&E=pt+tq=—-p<=2p+q=0

Ty =q<=pi=q<=qp—1)=0<=(¢g=0Vp—1=0)
(1) zaq=0= 2p+q =0= p =0, pa jednacina ima dvostruki koren z; = x5 = 0
(2)zap—1=0=p=1A2p+q=0ANqg= -2
Prema tome, (p,q) € {(0,0), (1,—2)}.

9. Vijetova pravila za kvadratnu jednacinu az? + bz + ¢ = 0 glase: z; + x5 = —g
1129 =%, gde su xy 1 2 koreni te jednacine. Iz jednacine 22— (m+ 2z +2=0
jea=1,b=—-(m+2)ic=2 pajex;+xo =m+21ix - 29 =2 Tada

je w2 + 22 = 2% + 2w + 2% — 2wy = () + 22)% — 21970 = (M +2)%2 — 4 =
m? +4m + 4 — 4 =m? + 4m = m(m + 4), $to je trebalo pokazati.

10. Koristeci Vijetova pravila xq + o = g 12129 = % za kvadratnu jednacinu
20 — kx + k — 3 =0 sledi

k2 k—3
xf—i—xgg?)(:)(x1+x2)2—2x1x2§3<:>(5) —2-T§3

2

:%—(k—i&)§3<=>k2—4(k—3)§12<=>k;2—4k§0

= kk—4)<0<= (E<0Ak—4>0)V(k>0ANk—4<0)
< (k<OANE>4)V(E>0NE<4)<—=0<k<4
< k€ [0,4].

x? a—b x? a—b =

1. _ z _ z
bW a—2b b Wa—2b) a—2b b

= a#2b#0AN2* =0bla—b)+ x(a—2b)
<= 2° — (a—2b)x — b(a —b) =0,

(a—20)%+/(a—20)2+4b(a—b) _ (a—2b)a

odakle je z1 5 = 5 = 5, 0odnosno ry =a —b iz, = —b.
2 10a? 2 10a?
19, & # +a z & _ 10a T & a
r+a zx—a 22—ad? r+a zxz—a (r—a)(zv+a)

< 2x(z — a) + z(z + a) = 10a® <= 22* — 2azx + 2* + ax = 10a”
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a £ Va2 + 120a? _azxlla
6 6

<:>3x2—a:v—10a2:0<:>x172:
5
:>x1:2a/\x2:—§a

13. Razlikujemo dva slucaja. Kadajex—2 > 0, tj. * > 2, onda je |[x—2| = x—2,
pa imamo jednac¢inu 2% — (z —2) —4 = 0 <= 22—z —2 = 0, ¢ija su resenja r; = —1
i x9 = 2. Kako mora da vazi x > 2, prvo reSenje jednacine se odbacuje, tj. u ovom
slucaju imamo samo jedno resenje r = 2.

Drugi slucaj je kada vazi x — 2 < 0, tj. < 2. Tada |x — 2| = 2 — z, pa imamo
jednacinu 22 — (2— 1) —4 =0 <= 2>+ 2 — 6 = 0, ¢ija su reSenja 1 = 2 i 15 = —3.
Kako mora da vazi x < 2, u ovom slucaju imamo samo jedno reSenje r = —3.

Zbir kvadrata resenja je 2% + (—3)? = 13.

r+1 1 r+1 1 22 +2x+3

> <= — > (0 <—
r—1" x+2 r—1 x+2 (x —1)(x+2)

14.

Kako je 7% + 2x + 3 = (z + 1)* + 2 > 0 za svaku vrednost =, sledi

24+ 2x+3
(x —1)(x+2)

>0« (z—1)(z+2)>0
= (r—-1>0N2+2>0)V(z—1<0Az+2<0)
S rx>1NAe>-2)V@re<lAz<-2)<z>1Vr<-2
<z € (—00,—2) U (1,+00)

15. Grafik funkcije y = (x — 1)(x — 2) predstavlja parabolu, koja sece Ox
osu u tackama xr = 1 i x = 2 i otvorom je okrenuta na gornju stranu, pa je za
x € (—00,0) U (2,+00) funkcija y = (x — 1)(z — 2) pozitivna, a za = € (1,2)
negativna.

Grafik funkcije y = x + 1 predstavlja pravu liniju, koja sec¢e Ox osu u tacki
x = —1 1 ima pozitivan koeficijent pravca, pa je funkcija y = x + 1 pozitivna za
x € (—1,+00), a negativna za = € (—oo, —1).

Koli¢énik datih funkcija je pozitivan za x € (—1,1) U (2,+00), a negativan za
x € (—o0,—1)U(1,2), pa je % >0zax € (—1,1)U(2,+00), Sto predstavlja
reSenje nejednacine.

16. Najpre odredjujemo oblast definisanosti jednacine. Dakle, mora da vazi
St —1>0N2—1>0< x> %/\x > 1 <=z > 1. Sada resavamo jednacinu:
Vir—1++Vr—1=2 /) < 5 —-14+2/Bz—-1)(z—-1)+2-1=4
v/ (52 — 1)(x — 1) = 3 — 3z. Dalje, mora da vazi 3 — 3z > 0 <= z < 1. Zajedno
sa prethodnim uslovom x > 1 to daje x = 1 kao jedino moguce resenje. Kako vazi
V5 1—14++1—-1=+/4=2,sledi da z = 1 jeste reSenje polazne jednacine.

17. Za jednacinu v +Vxr —2 =4 <= VJr—2=4—x moradavazixz —2 >0
ANM—-—z>20<=2>2Nr <4< 2 < xr <4 Kvadriranjem jednacine dobija
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sex —2 =16 — 8z + 2% <= 2% — 92 + 18 = 0. ReSenja ove kvadratne jednacine
sux; = 31xy = 6. Kako drugo resenje ne pripada oblasti definisanosti, polazna
iracionalna jednacina ima samo jedno realno resenje x = 3.

18. Za nejednac¢inu x +1 > b —zmoradavaziz+1>0A5—2 > 0 <
x> —1Azx <5 <= —1 <z <5. Kvadriranjem nejednacine dobija se 2% +2z+1 >
5—x <= 2%+ 3x — 4 > 0. Resenja ove kvadratne nejednacine pripadaju skupu
x € (—o00,—4) U (1,+00). Dakle, -1 <z < 5Az € (—o0,—4) U (1,+0) =
x € (1,5], pa postoji cetiri cela broja koji zadovoljavaju nejednakost, a to su 2, 3, 4
ibh.

19. Za nejednacinu vz22 —2 > 2 mora da vazi 22 — 2 > 0 <= 22 > 2 +—
r € (—00, —v2) U (v/2, +00). Kvadriranjem nejednacine dobija se 22 — 2 > 4 <=
22 > 6. Resenja ove kvadratne nejednacine pripadaju skupu z € (—oo, —v/6) U
(\/6, +00), a kako je -6 < V21V2 < \/6, to ovaj skup predstavlja resenje
polazne iracionalne nejednacine.

20. Za nejednacinu v +3 < xr—2moradavaziz+3 > 0Ax —2 >0 <
x> —3ANx > 2 < z > 2. Kvadriranjem nejednacine dobija se x + 3 <
2?2 —4a+4 <= 2> —5x+1 > 0. ReSenja ove kvadratne nejednacine pripadaju skupu
x € (—oo, 3_;/ﬁ)u(3+;/ﬁ, +00). Dakle, z > 2Nz € (—o0, S_Xﬁ)u(%gﬁ,%—oo) =

T € (%ﬁ, +00), §to predstavlja skup resenja iracionalne nejednacine.

4. Eksponencijalna funkcija.
Eksponencijalne jednacine i nejednacine

1. Resiti jednacinu:
2.3%+2 1 97.3%72 — 189,

2. Izracunati proizvod svih reSenja jednacine:

o2+l _33. 9771 4 4 — .

3. Resiti jednacinu:
4. Resiti jednacinu:
5. Resiti jednacinu:
6. Resiti jednacinu:

1 1
34:)3 _.9m+2:6'4:ﬂ+1__.9m+1.
+3 2
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7. Resiti jednacinu:
316" +2-81" =5- 36"

8. Resiti nejednacinu:
5% —6-5" 4+ 5 < 0.

9. Resiti nejednacinu:
3" +37 —4 <.

10. Resiti nejednacinu:
z+1 1—4x

Resenja

1. 2-3"124927.372 =180 «—2.3%.3772 4 27.3*72 = 189
372162+ 27) =189 =32 =1
—= 3 ?2=3 = —2=0<= 1 =2

2,221 —33. 271 4 4 =0 «=2%.222-33.2"1 4+ 4=0

Uvodjenjem smene 2! = t dobija se kvadratna jednacina 8t — 33t +4 = 0
Cija su reSenja t; =4 =22 ity = £ = 27%. Sledi da je 2771 =22 1 2771 = 273 j,
r—1=2ix—1= -3, pasux =3ixr = —2reSenja polazne jednacine, a njihov
proizvod je —6.

3. Zaw#0je 9" =3% = (32)7 =3 = 32 =3 odakle je 20 = £,

jer jednaki stepeni moraju imati iste izlozioce. Jednacina 2z = ITH = 20? =

r4+1<= 222 —2—1=0ima dva reSenja ; = 1 i x5 = —1. §to su istovremeno i
29

reSenja polazne eksponencijalne jednacine.

2

448 =2 T e ()BT L8 =2 (28 e (20000 ) 8 —

2. 237"+ Smenom 237"+ = ¢ dobija se kvadratna jednacina t2 — 2t — 8 = 0, ¢iji su

koreni t; =41ty = —2. Zat; =4 = 23740 — 4 s 93740 — 92 s 3524 4 — 2

odakle je 1 = —11 2y = % Za ty = —2 = 23¢"+e — _9 jednacina nema resenje,
jer je 237°t% > (0. Dakle, trazena resenja su z € {1, —2}.

1

5. 4% _ 375 — grty _ 92—l . g gr—j _ grty  gr—j
= 47 44770 = 372 4 370
e 47542 4 1) =372 (3 4 1)
=341 =4.3"2
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1 1
6. 3.4+ —.9¥F2 =g. 47t _ Z . g7l
+3 2
1 1
<:>3.4$+§.92~9w:6.4-4f—§.9-9x
9 63

2 —1 2 2x
) =(= —1=2
@(3) (3> — -

7. 3-16"+2-81"=5-36" <= 3-(2")" +2-(3")" =5 (2% 3H)"
3.2 1 9.3 —5.%3%

Ako podelimo celu jednac¢inu sa 3%, dobi¢emo 3 - (%)M +2=5- (%)Qx Uvodjenjem
smene (%)23c = t dobijamo kvadratnu jednacinu 3t2 —5t+2 = 0 ¢ija su reSenja t; = %
ity =11z (2)* =2 sledi 20 =1, tj. 2 = 3, aiz (2)* =1 = (2)" sledi 2 = 0.

8. Ako uvedemo smenu 5% = ¢ dobijamo kvadratnu nejednacinu t2 — 6t +5 < 0
¢ije je reSenje t € (1,5). Odatle sledi 5° € (1,5). Kakoje 5* =1 =5 <=2 =01
5% =5 = 5! <= x = 1, to je reSenje pocetne eksponencijalne nejednacine x € (0, 1).

9. Nejednacinu 3° + 37! — 4 < 0 pomnozimo sa 3% (3% > 0 za svako z) i
dobijamo 3%* — 4 - 3% + 3 < 0. Uvodjenjem smene 3% = ¢, svodimo je na kvadratnu
nejednacinu t* — 4t + 3 < 0cije je resenje t € (1,3). Sledi 3% € (1,3). Kako je
3¥=1=3"=2=0i3"=3=3"= 2 =1, to jex € (0,1) reSenje polazne
nejednacine.

1—4x +1 1—4x

z+1 z+1 1\ 14z z+1 _
10. 272 2057 «<=272 >(277) 7 <22 >2 7
x+1>_1—4a:
2 = 7
<~ <9

= T(r+1) > 2(4x — 1)

5. Logaritamska funkcija.
Logaritamske jednacine i nejednacine

log, 3 2—log, 3
logy5 2 logyg 2

1. Bez upotrebe tablica na¢i vrednost izraza
2. Bez upotrebe tablica naci vrednost izraza log, 5 64 + log 35 81.
3. Ako je logs 2 = a ilog; 3 = b, izracunati log,; 100.

4. Resiti jednacinu:
98 = Ty — 12.
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5. Resiti jednacinu:

logy x + 2log, 2 — 3 = 0.
6. Resiti jednacinu:

logs z — 6loggx = 1.

7. Resiti jednacinu:

logs(24 +5'") = 2 + 1.
8. Resiti jednacinu:

logyx+9log,.2=5, x>0.

9. Resiti nejednacinu:

r+6
| > 1.
Ong 1

3
1 —=1]>0.

10. Resiti nejednacinu:

ResSenja

1. Koristedi jednakost = log, b, sledi

1
log;, a

log, 3 n 2 —log, 3

=log, 3 -1 12 2 — log, 3) - log, 48
10g5 2 log s 2 089 0gy 12 + ( 089 ) 089

= log, 3 - log,(22 - 3) + (2 — log, 3) - log,(2* - 3)

= log, 3 - (logy 2% 4 log, 3) + (2 — log, 3)(log, 2* + log, 3)
=log, 3 - (2 +log, 3) + (2 — log, 3)(4 + log, 3)

= 2log, 3 +log3 3 + 8 + 2log, 3 — 4log, 3 — logz 3 = 8

2. Koristeéi osobinu log,. b = % log, b, sledi

log, /564 + log 3581 = logﬁ 64 + loggé 81 = 2log, 64 4 3log, 81
= 2log, 2% 4 3log; 3* = 12log, 2 + 12log, 3 = 24.

3. Koristeéi osobine logaritama dobija se

log,s 100 = log,s(2* - 5%) = 2log,s 2 + 2log,s 5 = logj 5T logj 5
2 2 2 2
~ log,(32-5) + logs(32-5)  2log, 3 + log, 5 + 2logs 3 + log; 5
2 2 2 2 20a+1)

= + = + =
Q}Ziigﬂogig 2log;3+1 %ﬂ 2b+1 2b+ 1
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4. 98T = 7p — 12 <= (3%)\983% = Ty — 12 <= 321°%8% = Ty — 12
el _7p 10 2 —Tr—12e=22—Tr+12=0
= rx=4Vzr=3

Ovde smo koristili osobinu a'°¢4 = A, gde je a = 31 A = 2? koja sledi iz definicije
logaritma.

1
logy, a

5. Koristeci osobinu log, b = koja vazi za logaritme, sledi log, x+2log, 2—3

=0 <= logy,x + 10g22;v
log, * = t, dobi¢emo kvadratnu jednacinu t?> — 3t + 2 = 0, ¢ji su koreni ¢; = 2
ity = 1. Jedno reSenje dobija se iz jednakosti log,z = t; <= log,x = 2 <=
r = 22 & 1 = 4, dok se drugo resenje dobija iz jednakosti log,z = ty <=

logyz =1<4+= r =2! < 2 =2. ReSenje: z; =4, 1o = 2, odnosno = € {2,4}.

—3=0<«= log2z +2—3log,z = 0. Ako uvedemo smenu

6. Koristeci identi¢nost log,. x = %logs x, sledi
2 2 2 1
logsx —6log,sx =1 <= log,z —6loggsz =1 <= log;x — 6 - Z—llong =1
3
= logsz — §log2x =1 <= 2logix — 3log,z —2 = 0.

Smenom log, = t dobija se kvadratna jednacina 2t> — 3t — 2 = 0 ¢iji su koreni

t1:2it2:—%. Iz logyw = t; <= logyz = 2 <= x = 22 = 1 = 4, odnosno
logy © =1y <= logy, x = —% e =21 =g = \/Li’ pa su resenja date jednacine

.T1:4ifli'2:\/i§.

7. logs(24+5'77) =z + 1 <= 24 + 5% = 57!
Ako se jedna¢ina pomnozi sa 5% dobija se 24-5% +5 = 52t «= 5.5%¢ - 24.5* -5

= 0. Uvodjenjem smene 5 = t, jednacina se svodi na kvadratnu jednacinu

5t2 — 24t — 5 = 0 ¢ija su reSenja t; = 5 ity = —%. Kako je 5 > 0 za svako =z,

polazna jednacina ima reSenje samo za 5° = 5, a resenje je r = 1.

8. S obzirom na log, z = log,. v = %logQ:c ilog,.2 = %log$2 = %bglﬂv sledi

log,z +9log,»2 = 5 <= %logzx + 9@ = 5. Uvode¢i smenu log, x = t, pod

pretpostavkom da je x # 1, tj. t # 0, dobijamo kvadratnu jedna¢inu % + 2% =5 <=
t2 — 10t +9 = 0 ¢ija su reSenja t; = 9i t, = 1, odakle je z; = 28t = 29 = 512 i
Ty = 22 = 21 = 2 tj. trazena reSenja su w1 = 5121 x5 = 2.

9. Podsetimo se da je logaritamska funkcija y = log, « definisana za x > 0. Ako

je logaritamska osnova a > 1 logaritamska funkcija je rastuca, pa ve¢em z odgovara
vecéi logaritam. Imajudi sve to u vidu, sledi:

6 6 6 6 6
v >OAlogzi>1<:>gUJr S R U S N
z+1 z+1 z+1 z+1 1
6 6—2 1 — 4
Gl B SR INE  | Ce) D e S N

x+1 x+1 z+1
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— (—x4+4>0ANx+1>0)V(—z2+4<0Nz+1<0)
= (r<dhz>-1)V(@e>4Az<-1)

— (-1<zx<4)Vrelhl<—ze(-1,4)Vvael
=z €(—1,4),

pa je x € (—1,4) resenje logaritamske nejednacine.

10. Slucaj 1:
3 3
O<:U—2<1/\logx2(1’—5)20<:>(0<$—2<1)/\(0<$—§§1)
3 ) 35
= 2<r <3N (<< |<=re(23)Nre |, =
2 2 2°2
35 )
= 23)N| =, =| 2, —

Slucaj 2:

DO | Ut

3 3
x—2>1Along<x—§) 20<:>3:—2>1/\;U—§21<:>3:>3/\332

) )
<=z € (3,400) ANz € {5,—1—00) < x € (3,400) N {5,—1—00) <z € (3,4+00)

Objedinjujué¢i resenja za oba slucaja dobijamo reSenje date nejednacine
z € (2,2]U(3,+00).

6. Aritmeticki i geometrijski nizovi

1. Odrediti zbir prvih deset ¢lanova aritmeticke progresije, ako je az + a5 = 16 i
ar — ay = 6.

2. Odrediti aritmeticki niz kod koga je zbir osmog i trinaestog clana 86, a zbir
prvih deset ¢lanova 230.

3. Zbir prvih n ¢lanova aritmeticke progresije je n%. Odrediti ¢lanove te progre-
sije, ako je prvi ¢lan jednak jedinici.

4. Prvi ¢lan aritmetickog niza je 25, a suma prvih n ¢lanova je 2745. Ako je zbir
tre¢eg i osmog clana tog niza 185, naci n.

5. Zbir prvih pet ¢lanova opadajuceg aritmetickog niza je -30, a proizvod prvog
i cetvrtog ¢lana tog niza je -20. Odrediti taj niz.

6. Duzine stranica pravouglog trougla ¢ine aritmeticku progresiju. Odrediti vred-
nost duzina tih stranica, ako je obim trougla 24cm.
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7. Sirina, duzina i visina pravouglog paralelopipeda ¢ine aritmetic¢ku progresiju.
Naci povrsinu paralelopipeda ako je zbir svih njegovih ivica 240cm, a zapre-
mina 80cm?.

8. Cetvrti ¢lan geometrijskog niza ved je od drugog za 24, a zbir drugog i trec¢eg
¢lana je 6. Izracunati sumu prvih pet clanova te progresije.

9. Koliko ¢lanova ima geometrijski niz, ako je zbir prvog i petog clana 51, zbir
drugog i Sestog ¢lana 102, a zbir svih ¢lanova niza 30697

10. Ivice pravog paralelopipeda, kome je povrsina P = 252cm? i zapremina
V = 216em?, ¢ine geometrijsku progresiju. Izracunati duzinu dijagonale para-
lelopipeda.

ResSenja

1. Koristeéi obrasce a, = a; + (n — 1)d za opsti clan aritmeticke progresije i
Sn = % (2a1 + (n — 1)d) za zbir prvih n ¢lanova te progresije, imac¢emo: as + a5 =
16Aa; —ays =6 <— a1 +2d+a;+4d =16 ANa; +6d—a; —3d = 6 <= 2a; +6d =
I6A3d=06<= a1 +3d=8ANd=2<4 = a1 =2ANd=2.

10 10
St = 5 (201 + (10— 1)d) = - (2-2+9-2) = 5-22 = 110,

2. Koristeéi se fomulama za opsti ¢lan a,, = a1 + (n — 1)d i zbir S,, = %(2@1 +
(n — 1)d) aritmetickog niza dobija se

as + a3 = 86 <= ay + 7d + a1 + 12d = 86 <= 2a, + 19d = 86 (11
510 = 230 <— SIO = 5(2@1 + gd) < 2aq + 9d = 46 (12)

~—

Resavajuéi sistem jednacina (1.1) i (1.2) dobija se a1 = 51 d = 4, pa je trazeni niz
5,9,13,17, ...

3. a; =1,85, =n? n e N. Opsti clan aritmetickog niza je a, = a;+(n—1)d
ap =14+ (n—1)d. Iz S, = 2(2a1+ (n — 1)d) sledi % (2+ (n —1)d) 2
2+ (n—1)d=2n+<=d=2= <= d=2,paje1,3,57,...,2n—3,2n — 1 prvih
n clanova trazene aritmeticke progresije.

4. Kako je a; = 25 iz uslova az+ag = 185 sledi 2a; +9d = 185 <= 50+9d = 185,
pa je d = 15. S duge strane, kako vazi S, = 2745, imamo (50 4+ (n — 1) - 15) =
2745 <= n(15n + 35) = 5490 <= 15n% + 35n — 5490 = n; = 18 Vny = -4

5
Kako broj ¢lanova niza mora da bude ceo i pozitivan, to je n = 18.

5. Kako je S5 = —30 sledi 2(2a;+4d) = —30 <= a;+2d = —6 = a; = —6—2d.
Zatim vazi a; - ay = —20 <= ay(a; +3d) = =20 <= (=6 —2d)(—6+d) = —20 <=
2d% — 6d — 56 = d; = —4 A dy = 7. Kako je u pitanju opadajuéi niz, to d mora da
bude negativno, pa je d = —4. Dalje je a; = —6 — 2(—4), tj. a3 = 2.

6. Merni brojevi a = z, b = v —d i ¢ = v + d, redom, stranica BC, AC
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A
Cry
B Ly
1
=
B a=x

i AB pravouglog trougla ABC, ¢ine aritmeticki niz sa razlikom (diferencijom) d.
Primenom Pitagorine teoreme sledi:

CHP ==+ (r—d)?=(z+d)? < 2° +2° - 22d + d&* = 2* + 2xd + d*
=2’ —drd=0<=2(r —4d) =0 = 7 — 4d = 0 = z = 4d,
jer resenje x = 0 ne moze biti merni broj katete.
S druge strane, a+b+c=24<= 2+ (x—d)+ (v +d) =24 <= 32 =24 <=

r =8, pajedd =8 = d = 2. Dakle, a = 8m, b = 6ecm i ¢ = 10cm su merni
brojevi stranica pravouglog trougla.

7. Duzine ivica a = v — d, b = x i ¢ = x + d paralelopipeda ¢ine aritmeticku
progresiju sa razlikom d. Iz zbira svih ivica paralelopipeda dobija se jednacina

c=x+d

\

|

|

|
//Liiiii

a=x-d

4a + 4b + 4c = 240 <= = = 20. S druge strane, iz zapremine V = abc = 80 dobija
se druga jednacina z(z — d)(z + d) = 80 <= z(2? — d*) = 80 <= 20(20* — d?) =
80 <= 400 — d> = 4 <= d?> = 396 — d = 6V/11, pa je a = (20 — 6y/11)cm,
b=20cm ic= (20 + 6v11)cm.

Povrsina paralelopipeda je P = 2(ab + ac + bc) = 2((20 — 6+/11) - 20
+ (20 — 63/11)(20 + 6+/11) +20 - (20 + 6+/11)) = 2(400 — 1204/11 + 400 — (63/11)% +
400 + 1201/11) = 2(1200 — 396) = 2 - 804 = 1608cm?.

8. as—as=a1q’ — a1q = a1q(¢* — 1) = arq(q + 1)(g — 1)

= aiq(qg+1)(g—1) =24 (1.3)

az + a3 = a1q + a1¢” = a1q(1 + q) <= arq(q +1) =6 (1.4)
Deljenjem jednacine (1.3) sa (1.4) dobija se 6(¢ — 1) = 24, tj. ¢ = 5. Zatim iz (1.4)
sledi a;-5-(5+1) =6, tj. a3 = % Suma prvih pet ¢lanova niza je Sy = %51_1) = %.
9. a; +as=a; +aq* =a (14 ¢*) <= a1 (1+¢*) =51 (1.5)

az + ag = a1q + a1¢° = a19(1 + ¢*) <= arq(1 + ¢*) = 102
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Deljenjem jednacine (1.6) sa (1.5) dobijase ¢ = 2. Zatim iz (1.5) sledi a; (1+2%) = 51,
tj. ar = 3. Tz uslova S, = 3069 sledi 3069 = -t — 3CD 1024 = 27, pa je
n = 10.

10. Ako su AB = a, BC = b i CG = c ivice paalelopipeda ABCDEFGH,
onda dijagonala paralelopipeda AG = D ima vrednost D = v/a? + b> + ¢2. Ako je
prvi clan geometrijske progresije, koji obrazuju ivice a, b i ¢, ivica a, a ¢ koli¢nik te
progresije, tada je b = aq i ¢ = aq?.

P =2(ab+ ac + bc) <= 252 = 2(a*q + a’¢* + d*¢®) <= a*q + a’¢* + a*¢® = 126
& a’q(1+q+¢°) =126 (1.7)
V = abc <= 216 = a*¢® <= (ab)? = 6* <= aq =6 (1.8)
Resavajudi sistem jednacina (1.7) i (1.8) dobija se jedno resenje a = 3 i ¢ = 2, odakle
jeb=061c =12, odnosno drugo, simetri¢no resenje a = 121 ¢ = %, pajeb==61

c = 3. U oba slucaja dijagonala paralelopipeda iznosi

D=vVa2+b2+c2=+v32+62+ 122 = 3v/21cem.

7. Geometrija u ravni i prostoru

1. Katete pravouglog trougla ABC su AC = 15c¢m i BC' = 20cm. Kolika je
visina koja odgovara hipotenuzi AC?

2. Odrediti katete a i b pravouglog trougla, ako je hipotenuza ¢ = 2v/5, a izmedju
uglova a i 8 postoji relacija sina = 2sin 5.

3. Odrediti poluprecnike opisanog i upisanog kruga oko trougla ¢ije su stranice

b= 10cm, ¢ = 26cm i cosa = %

4. Pravougli trougao ima jednu katetu duzine 12c¢m i poluprec¢nik upisanog kruga
duzine 2cm. Izracunati duzine druge katete i hipotenuze.

5. Dat je pravougli trougao sa katetama a = 14v5em i b = 7Tv5em. Teme
pravog ugla trougla je centar kruga koji dodiruje hipotenuzu. Odrediti koliko
procenata povrsine trougla pripada krugu.

6. U jednakokrakom trouglu onovice a = 18cm i krakova b = 15cm upisan je
pravougaonik, tako da jedna stranica pravougaonika lezi na osnovici trougla.
Odrediti duZine stranica pravougaonika ako je njegova povrsina P = 48cm?.

2

7. Visina trapeza je 6cm, a povrsina 96cm”. Osnovice trapeza se razlikuju za

4em. Kolike su duzine osnovica?

8. Prostorna dijagonala kvadra iznosi 12cm i sa ravni osnove zaklapa ugao od
30°. Dijagonala osnove kvadra zaklapa ugao od 60° sa jednom od osnovnih
ivica. Naci povrsinu i zapreminu kvadra.
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9.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

Osnova prave trostrane prizme je jednakokraki trougao osnovice a = 10cm i
visine (trougla) jednake visini prizme. Izra¢unati povrsinu prizme ako je njena
zapremina V = 720cm?.

Osnova piramide je pravougaonik sa stranicama a = 12¢m i b = 9cm. Izracunati
zapreminu piramide, ako je njena boc¢na ivica ¢ = 12, 5em.

Kod pravilne Sestostrane prizme je a osnovna ivica i H visina. Naéi povrsinu
prizme ako je a : H = 1: 2 i zapremina je 24+/3.

Kod pravilne Sestostrane piramide osnovna ivica je 10cm, a bo¢éna ivica 13cm.
Naéi povrsinu i zapreminu piramide.

Izvodnica kupe je 10cm, a povrSina kupe 96mem?

zapreminu kupe.

. Naéi povr§inu omotaca i

[zracunati zapreminu kupe c¢ija je povrSina 907, a izvodnica je za 3 duza od
precnika osnove.

Osni presek prave kruzne kupe je jednakokraki trougao sa uglom pri vrhu od
120°. Odrediti povrsinu i zapreminu kupe ako je njena izvodnica s = 2v/3.

[zracunati povrsinu i zapreminu prave zarubljene kupe, ako je poluprecnik vece
osnove R = Tem, visina H = 12¢m, a zbir duzina izvodnice (s) i poluprecnika
manje osnove (1) iznosi 15¢m.

Visine dva valjka jednakih osnova odnose se kao 1 : 3. Zapremina prvog valjka
je 36mem?. Kolika je zapremina drugog valjka?

Povrsina omotaca pravog kruznog valjka je 507, a poluprecnik osnove je r = 5.
Izracunati zapreminu tog valjka.

U prav valjak polupreénika osnove 2m i visine v/3m upisana je pravilna Ses-
tostrana prizma, tako da osnove prizme pripadaju osnovama valjka. Nadi
zapreminu te prizme.

Ako se polupreénik lopte poveéa za lem, njena povrsina se poveéa za Smem?.
Za koliko se povec¢a njena zapremina?

ResSenja

1. Po Pitagorinoj teoremi je AB? = AC? + BC? < AB? = 15% + 20 = 625,

odakle je AB = 25¢m. Povrsina trougla je P =

AC-BC _ ABh

3 254, gde je h visina koja

odgovara hipotenuzi AB. Sledi da je AC' - BC = AB - h <= h = 4¢:8C¢ _ 1520 ;
h = 12cm.

AB 25 7

2. Primenjujudi sinusnu teoremu na trougao ABC), sledi:

- b — L - b =l pe=a= (1.9)
sina sinf 2sinf3  sinf 2 = ‘
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S druge strane,
a®+ b = < a® +b* = 20, (1.10)
paiz (1.9)1 (1.10) sledia =4 i b = 2.

3. Primenom kosinusne teoreme na trougao ¢ije su stranice a, b = 10, ¢ = 26 i
cosa = 1%, dobija se a? = b* + ¢ — 2bccosa <= a? = 100 + 676 — 200 <= a? =
576 = a = 24cm. Poluobim trougla je s = %b*c = 30cm, pa je povrsina trougla
P = /s(s—a)(s—b)(s—c) = v30-6-20-4 = 120cm?. Poluprecnik opisanog

kruga oko trougla je R = Z—ll’ﬁ = 2‘;'.11%'36 = 13cm, a poluprecnik upisanog kruga
r= g = % = 4cm.

4. Iz Pitagorine teoreme za pravougli trougao ABC' (na slici), uzimajuéi da je
a = 12, dolazimo do jednacine

A =a’+ b <= =144 + b (1.11)

a+b+c _ 12+b+c
5 =

Povrsina trougla ABC je P = %b = 6b, osnosno P = s-r, gde je s = 5

poluobim trougla ABC'ir = 2 poluprec¢nik upisanog kruga trougla ABC', sto dovodi
do jednacine

_12+b+c

60 5

2= 60=12+b+c<=c=5b—12 (1.12)

Iz (1.11) i (1.12) dobija se b = 5em i ¢ = 13cm.

5 AC = a = 14\/gcm, BC = b = TV/5em. Hipotenuzina visina CD = R
pravouglog trougla ABC' je geometrijska sredina odsecaka BD = x i AD = ¢—x na

hipotenuzi pa je R? = z(c—x), gdejec = AB = va2 + b2 = \/(14\/3)2 + (7V5)? =
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¢ = 35cm. Iz pravouglog trougla BCD je R? = b — 2?2 «—= R? = (7V/5)? —
r? <= R? = 245 — 2. ReSavanjem sistema jednacina R? = z(35 — z) A R? =
245 — 22 dobija se R = 14em i ¢ = 7em. Povrsina P dela kruga koji pripada
trouglu ABC iznosi P, = &7 = 1£. Z = 154cm?. Povrsina P, trougla ABC je

1 1
P, = %b = @ = 245cm?. Procenat povrsine P; u odnosu na povrsinu P iznosi

P 4 ~
B 100 = 322100 =~ 62, 86%.

Napomena: Polupreénik R se moze izracunati iz povrSine P trougla ABC, tj.

— Re _ ab —ab _ __ab _
P, = 5 —2:>R—c—m—14cm.

6. Neka je ABC jednakokraki trougao duzine stranica BC' =a = 18cm i AB =
AC = b = 15cm, a PQRS pravougaonik upisan u trouglu ABC', prikazan na slici.
Oznacimo sa SP = RQ) = x i PQ) = SR = y duzine stranica pravougaonika PQRS,

A

B L 2 C
S D P

a sa AD = h duzinu visine trougla ABC, koja odgovara stranici BC' = a. Tada je

h? = AD? = AC? — DC? < h?> = 1? — (%)2 — h = V152 — 92 = 12c¢m, odnosno

PC = BS =%5%= 18;‘”. Iz sliénosti trouglova PQC' i DAC sledi

18—z 1

PC:DC = PQ: DA < :§:y:h<:>(18—x):18:y:12

< 2z + 3y = 36. (1.13)

Povrsina pravougaonika OQ RS data je jednac¢inom
P =2y <= 48 = zy. (1.14)

Resavajuéi sistem jednacina (1.13) i (1.14) dobija se x; = 12 i1 y; = 4, odnosno
r9 = 61 1yy = 8. Dakle, postoje dva pravougaonika ¢ije su stranice duzine 12cm i
4em, odnosno 6em 1 8cm, koji zadovoljavaju postavljeni uslov.
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7. Povrsina 96cm? trapeza, €ija je duZa osnovica a i kra¢a osnovica b i visina
h = 6cm, izrazava se formulom P = “T*b-h — 96 = “T*b-6 < a+b=32. S
obzirom na a — b = 4, reSavanjem sistema jednacina a + b = 32 A a — b = 4, dobija
se a = 18cm i b = 14cm.

8. AG = 12cm, «CAG = 30°, «BAC = 60°
D = AG = 12¢m - dijagonala kvadra
d= %g = 6v/3cm - visina jednakostraniénog trougla stranice D = 12c¢m
c=0G = % = 6cm

b= %g = 6‘/3‘/3 = 9cm - visina jednakostrani¢nog trougla stranice d = 6v/3cm

a:g:?)\/gcm

H G
|
|

E | F
| /;\'1,60
|

C
R, o ol e

¥ 3 =
A b
A a B

P =2(ab+ac+bc) =2(3v/3-9+3V3-6+9-6) = 18(5v/3 + 6)cm?
V=ab-c=3V3-9-6=162v3cm?
9. a=10cm, H = h, V = 720cm?;

V=B -H<=V=%%H+=720=5h < h?=144 = h = H = 12cm
B2 = (2)° 4+ h2 = 12 = 25 + 144 = b* = 169 = b = 13cm

Povrsina P prizme iznosi P = 2B + M = 2% 4 (a + 2b)H = 2(a + b)h =
2(10 + 13) - 12 = 552cm?, tj. P = 552cm?.

10. AB=DC =a=12cm, AD = BC =b=9m, SA=5SB=5C=5D =
c=12,5cm

A0 = LAC = WP T8 = L/IP 49 = YU _ V5 15 7 5,
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Iz AAOS sledi SO?* = SA? — AO? < H? =¢* —7,5° < H?> = 12,5 — 7,5*
< H = /12,52 - 7,52 <= H = /156,25 — 56,25 = v/100 = 10 = H = 10cm.

V=1a-b-H=112.9.10 = 360 = V = 360cm?

11. Iza : H =1 : 2 sledi H = 2a. Dalje je V = %a2\/§-H:3a3\/§<:)
24v/3 = 3a*v/3. Odatle je a = 21 H = 4. Povréina prizme je P = 2-%@2\/34— 6aH =
12/3 +48 = 12(V/3 + 4).

12. Poluprecnik opisane kruznice oko Sestougla je jednak ivici a, tj. r, = 10cm.
Visina piramide je H = /s> —r2 = V132 - 10? <= H = V69cm, pa je zaprem-
ina piramide V' = %BH: %-%-H: %-%-\/@:50\/5-\/@, tj.

V = 150v/23cm?. Polupre¢nik upisane kruznice u Sestougao je r, = %3, tj.

r. = 5v/3cm, pa je visina boéne strane h, = /H? + 12 = \/\/692 + (5v/3)2, tj.
hs = 12ecm. Povrsina piramide je P = B+ M = % + 6“—’2‘5 = % +3-10- 12,
tj. P = (150v/3 + 360)cm?.

13. Kako je s = 10cm i P = 96wem?, sledi P = r’n+rmws <= 96 = r2 +10r <
72 4+10r —96 = 0 = r = 6cm, pa je povrsina omotaca M = rms = 60mem?. Visina
kupe je H = v/s? — r2 = 8cm, pa je zapremina kupe jednaka V = %TQWH = 96mem?.

14. Kako je P = 90w i s = 2r + 3, sledi P = 7?1 + rns <= 90 = r? +
r(2r +3) <= 3r? +3r — 90 = 0 = r = 5, pa je izvodnica s = 13. Visina kupe je
H = +/s?> — r? = 12, odakle sledi da je zapremina kupe jednaka V' = %TQWH = 1007.

15. Osni presek kupe je trougao ABS. Iz trougla SOB je H = OS = %

_5_2\/5_ ..
_E_T_ﬂwsma kupe.

R=0B = %ﬁ = @ = 3 - poluprec¢nik osnove kupe

Povréina kupe je P = R?7 4+ Rrs = Rr(R + s) = 37(3 + 2V/3).
Zapremina kupe je V = RQT“H = %ﬁ = 3m/3.

16. R="Tem, H = 12cm

(R—r)=s"—H>ANr+s=15<= (T—r) =5 — 144 Ar+s=15
=P - r—s2+193=0Ar+s=15 (1.15)

Resavajudi sistem jednacina (1.15) dobija se r = 2cm i s = 13cm.
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Povrsina zarubljene kupe iznosi P = R?m+r’n+ (R+r)rs = 497 +4n+97-13 =
170mem?, a zapremina V = 2% (R? 4 r? 4+ Rr) = £27 (49 + 4 + 14) = 268mcm?.

17. KakojeBl :BQiHl:H2:1:3<:>H2:3H17 Sledi‘/Q:BQ'HQZ
B, -3H, = 3V, = 108mem?.

18. Povrsina omotaca valjka je M = 2rmH <= 50m = 107 H, odakle sledi da je
visina valjka H = 5. Zapremina valjka je V = r?7H = 527 - 5 = 125.

19. Osnovna ivica Sestostrane prizme a je jednaka poluprecniku osnove valjka r,
tj. a = 2m. Zapremina prizme iznosi V = B - H = %a2\/§ -H = %22\/3- \/3, tj.
V = 18m3.

20. Povrsina lopte je P = 4r?w. Nakon poveéanja za 1 nova povrsina lopte biée

P = 4(r + 1)*r. Tada je P, — P = 4(2r + 1)1 = 8, odakle je r = 1cm. Sledi

V=4 (3 (L)) = 13 3 - tani
Vi—V =3 ((2) (2) ) 7 = Zmem”, odnosno zapremina lopte nakon povecanja
13 3

poluprecnika za lem se povecala za S wem?.

8. Trigonometrija

cosx __ _sinz

. . o § E
ez — TgeD’ ako jesinr =%, 7 <z <.

1. Izracunati vrednost izraza

2. Pokazati da je sin(z + y) sin(x — y) = sin® z — sin’ y.
3. Dato je tg5 = 3. Naci sinz i cosx.
4. Ako je cosx = 1, cosy = aLJrC i cosx = 45, dokazati da je
x Y 0 %2
t*= +tg*Z +tg®= = 1.
T3 T,

5. Nadi sva resenja trigonometrijske jednacine:
sinz — sin 3z = 0.
6. Naci sva resenja jednacine:

sin2x + 2cosx = 0.
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7. Odrediti interval u kome se kreée realan parametar a tako da jednacina
sinz cosx = a ima reSenja. Za a = % naci sva resenja jednacine.
8. Izracunati zbir svih reSenja jednacine:

cost —2sin’r +1=0, x€l0,2n].

9. Resiti nejednacinu:

2sin?z + Hsinx + 2 > 0.

10. Resiti nejednacinu:

2sinx + cos2x > 1.

Resenja

1. Kako je cosz = /1 —sin’z = ;—g 15 <z <msledi da je cosz = —%. Dalje
: __ sinx __ 3 __cosT __ 4 : cos T sinx 1
Je tgx_cosx __Zlctgx_ sme 30 P2Je - 5

1—tgz ctgx—1 5°

2. sin(z 4 y) sin(x — y) = (sinx cosy + cos x sin y)(sin x cos y — cos x sin y)
= (sinx cosy)? — (cos z siny)?
= sin® z cos’ y — cos? zsin®y
= sin? z(1 — sin® y) — (1 — sin® z) sin® y
=sin®z — sin’y
3. Polazedi od identiteta sin o = 2sin § cos §, cosaw = cos® § — sin? 2 i cos? 5+

27 2
sinZ% =1, dobija se

, sin «v 2sin § cos § 2tg% 2.32 3 3
Sl @ = = p 9 o = oo = 2:—’ sina = —,
1 cos? § +sin"§  1+tg*3  1+3 5 5
COS v COSQ%—SiHQ% 1—tg*e 1-32 4 4
cosa = = oz e T {120 T 1 32—5,0080425.
Cos” 5 +sin” 5 +19°5 +
2z 2y 2z
x Y ,z sin“3 sin®f  sin® 3
4, tg*= +tg*Z +tg*= =
g 2 g 2 2 cos*%  cos?y  cos?:

l—cosxz 1—cosy 1—cosz
" 14cosz 1l4cosy 14cosz

1—9 1_-_b — <

. b+c + a+c + a+b
s 1+ 1425
b+c a+tc a+b

b+c—a a+c—b a+b—c a+b+c
a+b+c a+b+c a+b+c a+b+c
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3 -3
5. sina:—sin3:v:0<:>2czosx+2 msinm 2 $:0<:>2(3082msin—x:0

< —2cos2xsinx =0 <= cos2xsinx =0
<= cos2x =0Vsinx =0
<:>(293:g+k‘7r,k€Z)\/($:n7r,n€Z)<:>

k
<:>(:B:%+§,k‘62)\/(x:mr,n62)
<:>:U:(2k:—l—1)%,k‘€Z\/$:n7r,n€Z

Dakle, sva resenja jednacine su x = (2k +1)5, k€ Zix =nm, n€ Z (Z je skup
celih brojeva).

6. sin2z + 2cosx =0
<= 2sinzcosz 4+ 2cosz =0 <= 2cosz(sinx +1) =0
<= (cosz =0) V (sinx+1=0) <= (cosz =0) V (sinz = —1)

<— (:ck:nglm,keZ)v(a:n:—nger,neZ)
= (:ck:(2k+1)g,kez)\/ (xn:(zln—l)g,neZ)

7. sinx-cosr = a <= 2sinx - cosx = 2a <= sin2zx = 2a. Da bi ova
jednacina imala resenje mora biti [2a] < 1 <= —1 < 2a < 1<:>—% <a< % —
a€[~3 73]

Zaa:%:>sin2x:1:>2x:%+2k7rz>m:§+k7r,kEZ.

8. cosx —2sin*z+1=0<= cosz —2(1 —cos’z)+1=0
< 2cos’z+cosz—1=0

Uvodjenjem smene cosz = t dobijamo kvadratnu jednacinu t> +t — 1 = 0 &ija
su resenja t; = —1 1ty = % To znaci da je cosx = —1 Acosz = % Odatle sledi
x € (n+km k€ Z)N\x € (—% +2nm,n € Z)U(% +2nm,n € Z). Resenja jednacine

koja pripadaju intervalu [0,27] su x = %, x = 7 i = %, a njihov zbir je 3.

9. Uvodjenjem smene sinz = t nejednaéina 2sin®z + 5sinz + 2 > 0 postaje
kvadratna nejednacina 2t24-5t4-2 > 0. Resenja ove kvadratne nejednacine pripadaju
intervalu t € (—oo, —2)U(—3, +00). Kako je —1 < sinz < 1, sledi da je sinz > —31,
tj. x € (—% + 2km, %r +2k7r3, keZ.

10. 2sinx + cos2x > 1 <= 2sinz + cos’>z —sin?z —1 >0
< 2sinx — 2sin’z > 0
<= 2sinz(l —sinz) >0

Uvodjenjem smene sinz = ¢ dobija mo kvadratnu nejednacinu 2t(1 — t) > 0 ¢ije je
reSenje interval ¢t € (0,1). Sledi sinz € (0,1), pa je x € (2km, 7 + 2kn), k € Z.
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9. Analiticka geometrija u ravni

1. Nadi jednacinu prave koja prolazi kroz presek pravih 2z — 3y —5 =01z +
2y + 1 = 0 i stoji normalno na pravoj 3z + 4y = 0.

2. Nadi jednac¢inu prave koja prolazi kroz tacku M (3,2) i sa pravom x + 2y = 2
zaklapa ugao od 45°.

3. Date su tacke A(1,1), B(3,1), C(1,4). Napisati jednacinu prave koja sadrzi
tacku A i normalna je na pravoj BC.

4. Dat je trougao sa temenima A(—1,3), B(0,4), C(—2, —2). Odrediti jednac¢inu
visine trougla iz temena C'.

5. Odrediti centar i polupreénik kruznice z2 + y?> — x — 2y = 0.
6. Odrediti jedna¢inu kruga sa centrom u C'(—3, 2) koja prolazi kroz tacku M (0, 6).

7. Nadi jednacinu kruga poluprec¢nika 5, koji dodiruje x-osu i prolazi kroz tacku
M(2,8).

8. Napisati jednacinu kruga koji lezi u preseku pravih 2z —y=0izx4+y—7=0
i prolazi kroz koordinatni pocetak.

9. Kroz tacku M;(2,4) u ravni Ozy postaviti pravu koja dodiruje parabolu y =
x? + 1. Napisati jednac¢inu te prave.

10. Odrediti vrednost parametra k, tako da parabola y = ka? dodiruje pravu
y = 2z — 2. Nadi koordinate tacke dodira.
ResSenja

1. ReSavanjem sistema jednacina 2z — 3y —5=0A 2z + 2y + 1 = 0, odnosno

20 — 3y =5
r+2y=—1
' 5 —3' ‘2 5 ’
-1 2 1 -1
dobija se uredjen par brojevax:ﬁzgzliy:ﬁ:*%:
1 2 1 2

—1, koji predstavlja koordinate tacke A(1,—1) preseka pravih 2z — 3y —5 = 0 i

r+2y+1=0. Dabipravay+ 1= k(z — 1) <= y = kx — k — 1, koja prolazi

kroz tacku A(1,—1), bila normalna na datoj pravi 3z + 4y = 0 <=y = —%x, njen

koeficijent pravca k& mora biti reciprocan i suprotnog znaka od koeicijenta k; = —%
1 4

prave 3z +4y = 0, tj. k = —- < k = 3. Zamenom ove vrednosti dobijamo

jednacinu trazene prave y = % = % —dr—y—-7=0.
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2. Pramen pravih kroz tacku M (3,2) ima jednacinu y — 2 = k(z — 3), odnosno
y = kx — 3k + 2, gde je k koeficijent pravca koji treba odrediti da bar jedna prava
pramena zaklapa ugao od 45° sa datom pravom x + 2y = 2 <=y = — 12z + 1, ¢iji

je koeficijent pravca ky = —%.

Polaze¢i od formule tga = lkj;ﬁ; , gde je a =45° ky = —% iky=F, paje
k+1 : k+3
tg%oz‘ 2 1= - 2= +]
k+1 k+3
— 2 =1V 2 =—1
1—35 1—35

— 2k+1=2—-kV2%k+1=k—-2)<= Bk=1VEk=-3)

1
¢:%k:§vk:—$

Zamenom ovih vrednosti parametra k u jednacini pramena dobijaju se dve prave,
¢ije su jednacine, redom, y = %x +1liy=-3z+11.

3. Jednatina prave kroz tacke B(3,1) i C(1,4) jey — 1 = =% - (v — 3) =

y = —%x + 171 Koeficijent pravca prave BC' je kgc = —g. Koeficijent pravca prave

koja je normalna na pravu BC' je k = —é = % Jednacina prave koja sadrzi tacku

AL D) jey—1=2(@—-1)<=y=3r+3 <22 -3y+1=0.

4. Jednacina prave kroz tacke A(—1,3) 1 B(0,4) jey —3 = 223 . (2 + 1) <=

0+1
y = x + 4. Koeficijent pravca prave AB je kap = 1. Koeficijent pravca visine koja
odgovara stranici AB je k = —ﬁ = —1. Jednacina visine iz tacke C'(—2,—2) je

y+2=—-1-(z+2)<=y=-cr—-4<—=zc+y+4=0.

5. Jednaéinu kruznice transformisemo na sledeéi na¢in 22 +y? —x — 2y = 0 <=
2 2
P =2dr4yP -2y =0<= (z - 1) -1+ (y—1)?-1=0<= (z — 3) +(y—1)? =3,
pa je centar kruznice C’(%, 1), a poluprecnik R = ‘/75

6. Jednacina kruznice sa centrom u C'(—3,2) je (z + 3)? + (y — 2)? = r*. Kako
kruznica sadrzi tacku M (0,6) vazi (0 + 3)? + (6 — 2)? = r* < r? = 25, pa je
poluprec¢nik kruga r = 5. Dakle, jednacina kruznice je (z + 3)* + (y — 2)? = 25. 7.

Neka je (z—p)?+(y—q)? = r? jednacina trazenog kruga. S obzirom da krug dodiruje
z-osu, to je g =1 =5, paje (x —p)® + (y — 5)? = 25. Tacka A(2,8) pripada krugu,
pa njene koordinate zadovoljavaju jednacinu kruga, tj. (2 — p)? + (8 — 5)* = 25,
odnosno p? — 4p — 12 = 0, odakle je p; = 6 1 po = —2. Zadatak ima dva reSenja,
odnosno postoje dva kruga (x — 6)? 4+ (y —5)? =251 (z + 2)* + (y — 5)? = 25 koji
sadrze tacku A(2,8) i dodiruju z-osu, ¢iji su centri O1(6,5) i O9(—2,5), Sto se moze
videti na prikazanoj slici.
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8. Koordinate centra kruga dobijamo resavanjem sistema linearnih jednacina
20 —y=0Az+y—T=0o0daklejexz =4iy=3,paje(z—4)?+ (y—3)? =r>
Poluprecnik r kruga dobijamo iz uslova da krug prolazi kroz koordinatni pocetak,
tj. (0—4)24(0—3)% = 1? < r? = 25, odakle je (v — 4)*+ (y — 3)* = 25 jednacina
trazenog kruga.

9. Da bi prava y — 4 = k(z — 2) <= y = kx — 2k + 4 kroz tacku M;(2,4)
dodirivala parabolu y = 2% + 1 mora sistem jednacina y = kx — 2k +4 Ay = 2% + 1
imati dvostruko resenje, odakle, posle eliminacije nepoznate y, dolazimo do jednacine
22 +1 = kx — 2k + 4, odnosno z? — kx + 2k — 3 = 0 koja ima dvostruke korene ako
je njena diskriminanta D = (—k)* — 4(2k — 3) = 0 <= k? — 8k + 12 = 0, odakle
je ki = 61 ky = 2. Zadatak ima dva reSenja: za k = 6 dobija se dodirna prava
y=06x —8, azak =2 prava y = 2x.

10. Da bi parabola y = kz? dodirivala pravu y = 2z — 2, mora jednacina
kx? = 2z — 2 < ka* — 22 + 2 = 0, dobijena eliminacijom nepoznate y iz sistema
y = kx* Ay = 2z — 2, imati dvostruke korene, odnosno njena diskriminanta mora
biti jednaka nuli, tj. D = 4 — 8k = 0, odakle je k = % Resavajuéi sistem y =
%xQ Ay =2z —2 dobijase x =2 Ay =2, paje M(2,2) tacka dodira.
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Glava 2

Primeri kombinacija za prijemni
ispit

Kombinacija 1

-1
A3 3 \/§+2 1 \/§+2 1
1. Nadi vrednost izraza <\/§+1 — \/§+3> . (\/3+3 + \/§+1>

2. Niz brojeva ¢ini geometrijski niz sa koli¢nikom 2, poslednji ¢lan niza je 384, a
zbir svih ¢lanova je 765. Odrediti broj ¢lanova tog niza.

3. Izracunati log, 72 ako je log, 3 = a.

4. Resiti jednacinu:
r+2 x-—2 21

r—2 112 %%

5. Ako je hipotenuza ¢ = 4cm, a za merne brojeve ostrih uglovavazia: f =1 : 3,
koliko iznosi povrsina pravouglog trougla?

6. Resiti eksponencijalnu jednacinu:

A 9x+1

N |

1
3~4x+§-9“2:6'4‘”“—

7. Naci sva reSenja trigonometrijske jednacine
sin 2z —cosx =0
na intervalu (0, 27).
8. Odrediti koordinate centra i polupreénik kruznice x? + y* — 62 — 4y + 9 = 0.

9. U prav valjak poluprecnika osnove 2m i visine v/3m upisana je pravilna es-
tostrana prizma, tako da osnove prizme pripadaju osnovama valjka. Koliko
iznosi zapremina prizme?

41
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10. Odrediti jednacinu prave koja sadrzi presecnu tacku pravih z 4+ 7y — 12 =01
2r —y + 6 =01 tacku A(8, —4).

ResSenja

1. Vrednost izraza je 1.

2. Iz datih podataka je ¢ =2, a,, = 3841 S,, = 765

ap = a1q"" = 384 <= q,;2""! =384 (2.1)
ai(q" —1)

S, =
q—1

=765 <= a1(¢" — 1) = 765 <= a; (2" -2 - 1) =765
= a1 2" 2 —a; =765 (2.2)
Eliminacijom ;2" ! iz (2.1) i (2.2) dobija se a; = 3. Zamenom u (2.1) 3-2"~1 = 384

= 2" 1 =128 = 2" ! =27 = n— 1 = 7 = n = 8, §to predstavlja trazeni broj
¢lanova geometrijskog niza.

3. Nacin 1: logg 72 = logg(62) = logg 6*+logs 2 = 2logs 6415 = 2+1+

23) —
1 _ 1 2a+3
2+ logy 2+logy 3 2+ 14+a = a+1
o . . soo- . _ log.b . _ logo 72 logy(32:23)
Nacin 2: Koristeci identitet log, b = Toga sledi logg 72 = ey 6 = Tomy(33)
log, 32+log, 22 2logs 3+3logy 2 2443
log, 3+logy 2~ logy 3+log,2  — a+l
4. Jednac¢ina ima dva resenja 1 = 10 i zo = —10.

5. Kako je o : f =1 : 3, sledi f = 3a. Zbir ostrih uglova u pravouglom
trouglu je 90°, odakle se dobija 2a = 45°. Zatim, sina = ¢ = a = csina i
cosa = g —> b = ccosa, pa je povrSina trougla P = %ab = %csina -ccosa =
lCZ-%sin2a:}l-42-\/7§ = 2v/2cm?.

)

6. Data jednacina se moze zapisati u obliku 3- (2%)” + £ - (3%)"+2 = 6 - (22)"*! —
- (3)" =3.2" 4+ $.3".32% =6-22.22" — 1. 32. 3%, Sredjivanjem izraza se
dobija 3% - 8 =22 .24 — (3) =2 =2 = (%)_1, odakle je 2z = —1 = 2 = —3.

7. sin2x —cosz =0

<= 2sinzxcosx —cosz =0 <= (2sinz — 1) cosz =0

. ) 1
<= (2sinx —1=0) V (cosz =0) < (smx = 5) V (cosz = 0)

PN _7Tv _57T v _7Tv _37T — e T o dmw 37w
TV T T TRV T TS16 260 2

8. Data jednacina kruznice se transformise u (z — 3)* + (y — 2)? = 4, odakle
se zakljucuje da centar ima koordinate + = 3 1y = 2, tj. C(3,2), a polupreénik
kruznice je r = 2.

9. Baza prizme je Sestougao upisan u kruznicu (baza valjka), pa je stranica a
Sestougla jednaka polupreéniku kruga r u koji je upisan, tj. a = r = 2cm. Visina
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prizme je jednaka visini valjka H = v/3cm. Zapremina prizme je V = B - H =
%a2\/§ - H = 18cm3.

10. Presecna tacka M(-2,2) datih pravih se dobija kao resenje sistema = + 7y —

12 =

0A2r —y+6 = 0. Jednacina prave kroz dve tacke M(-2,2) i A(8,-4) je

y—2=gr=(r—(-2) = y—2=72(x+2), odnosno 3z + 5y — 4 = 0.

8—(—2)

Kombinacija 2

10.

k zt—da3 4422

Skratiti razloma -
x3—4x

Odrediti ¢lanove aritmeticke progresije ako je zbir petog i sedmog ¢lana 34, a
zbir prvih dvadeset ¢lanova 610.

Izracunati: (a) log, 128 i (b) log, ;5 81.
Resiti nejednacinu:

12 — 22
>

22—z

Ako je hipotenuza ¢ = 4¢m, a za merne brojeve ostrih uglovavazia : § =1 : 3,
koliko iznosi povrsina pravouglog trougla?

. Resiti eksponencijalnu jednacinu:

64" —3-8"4+2=0.
Date su katete pravouglog trougla a = 8cm i b = 6¢m. Odrediti vrednosti svih

trigonometrijskih funkcija uglova a i .

Izvodnica prave kupe nagnuta je prema ravni osnove pod uglom od 60°. Odre-
diti povrginu i zapreminu kupe, ako je povrsina omotaca 18wem?.

Izracunati zapreminu pravilne jednakoivi¢ne trostrane piramide ivice a.

Napisati jednacinu kruga c¢iji centar lezi u preseku pravih 2z —y —5 = 0 i
x4y — 7 =01 prolazi kroz koordinatni pocetak.

Resenja

1.

z(x—2)
(z+2)

2. Ako je a; prvi ¢lan, a d razlika aritmeticke progresije, tada je a5 = a; + 4d,
ar = a1+6d i SQO = 10(2a1+19d), paje as+a; = 34 < q +4d—l—a1—|—6d =34 <
2a; +10d = 34 <= a; +5d = 17, odnosno 10(2a; +19d) = 610 <= 2a; + 19d = 61.
Resavanjem sistema jednacina a; + 5d = 17 i 2a; + 19d = 61 dobija se a; = 2'i
d =3, pa je niz 2,5,8, ... trazena aritmeticka progresija.
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3. (a) 7, (b) 8
B _ o .2
n 12 2:1;21 12 2%_120 12 — 2z x+x20
2 —x 22—z 2 —x
—r2 2 _
T x+1220 x°+x 12§O
2 —x 2 —x

= (P +2-12<0A2?—2>0) V(P42 -12>0A22 -2 <0)
< (z € (—00,0) U(1,400)) V (x € (—o0,—4] U [3,+00) Az € (0,1))
e (z€[-4,0)U(1,3])V(z €0) = z € [—4,0) U (1,3]

jer 1?4+ —12 > 0 <= (—o0, —4|U[3,+0) iz*—z > 0 < x € (—00,0)U(1, +00),
odnosno 22 +r —12<0<=zrx € [-43liz> —z <0<z € (0,1).

5. Zadatak 5 iz Kombinacije 1

6. 64" — 3-8 +2=0+= (82)*-3-8"4+2=0 <= (8%)2-3-8"+2 = 0.
Uvodeéi smenu 8% = t dobija se jednacina t> — 3t + 2 = 0, odakle je t; = 2 i
ty = 1. 128‘”:751<:>8z:2<:>23x:21<:>3:17:1<:>x:%,odnosno
8" =ty <= 8" =1 <= 2% = 2" <= 31 = 0 <= 2, = 0. Resenje: = € {0, 5}.

7. Hipotenuza trougla je ¢ = 10cm, pa sledi sina = cos § = %, cosa =sinf = %,
tga=ctgf = %, ctga=tgf = %

8. Povrsina omotaca kupe je M = Rws, odakle je 187 = Rms <= Rs = 18.
Kako je izvodnica kupe je nagnuta prema ravni osnove pod uglom od 60° trougao

M=R7ns=18n

2Rn

koji obrazuju precnik osnovice 2R i izvodnice je jednakostranican stranice, pa je
R=351H= 523, pa resavajuci sistem jednacina Rs = 1I8ANR = SN H = %g dobija
se s = 6cm, R =3em i H = 3v/3em, odakle je P = B+ M = R*t + Rrs = 27mem?
povrsina kupe, a V = $BH = 1R?1rH = 9v/3cm® zapremina kupe.

9. Podnozje visine pravilne jednakoivi¢ne trostrane piramide je teziste jedna-
kostrani¢nog trougla. Visina jednakostranicnog trougla ivice a je h = %g’ a

rastojanje od temena do tezista je %h = %g Na osnovu Pitagorine teoreme je

2
2 _ 2 a3 _ 2 : : SR
H* =a* — (T) — H = a\/; Zapremina piramide je

2 2
VZEBHZE.G\/g.a\/?:a\/?
3 3 3

4 12
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10. Jednacina kruga je (z —4)% + (y — 3)% = 25.

Kombinacija 3

2
1. Naci vrednost brojevnog izraza (\/4 +2V3— \/4 — 2\/3) )

2. Prilikom obrade jednog metala od 0.8kg otpalo je 0.04kg. Koliko je procenata
materijala otpalo?

3. Izracunati: (a) log, 16 i (b) log, 243.
4. Resiti sistem jednacina:

3r—4y =2
20+ 3y ="7.

5. Stranice pravouglog trougla ¢ine aritmeticku progresiju. Odrediti duzine stra-
nica tog trougla, ako je njegova povrsina 96cm?.

6. Resiti eksponencijalnu jednacinu:

2:9"-3"-15=0.

7. Izracunati vrednosti svih trigonometrijskih funkcija ostrog ugla ako je:
(a) sina = o, (b) tg a = 1.

8. Odrediti koordinate centra i polupreénik kruznice 422 + 4y? + 2z — 4y +1 = 0.

9. Pravilna trostrana prizma ima visinu jednaku visini trougla u osnovi. Izracunati
zapreminu te prizme ako je njena povrsina 288v/3cm?.

10. Na pravoj y = x — 3 odrediti tacku M (z,y) najblizu tacki M;(1,4).

ResSenja
1. 4

2. Polazeéi od formule za procentni racun G : P = 100 : p, gde je G = 0,8kg i
P = 0,04kg, dobijamo procenat materijala koji je otpao pri obradi, tj. p = §~1OO =
0,04 _ 4 _ 40 _
0—,8-100—@—§—5%.
3. (a)4, (b)5
4. x=2,y=1
5. Neka su stranice pravouglog trougla a =z —d, b =121 c = x + d. Na osnovu
Pitagorine teoreme je (z — d)? + 2% = (x + d)?, odakle se dobija veza x = 4d. Kako
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je P =% =96, sledi z(z — d) = 192 <= 4d(4d — d) = 192 = d =4V d = —4.
Posto stranica ne moze biti negativna, drugo resenje se odbacuje. Dakle, stranice
trougla su a = 12cm, b = 16e¢m i ¢ = 20cm.

6. Uvodjenjem smene 3 = t eksponencijalna jednacina se svodi na kvadratnu
jednac¢inu 2t —t — 15 = 0 &ija su reSenja t; = 3 i t, = —2. Kako je 3% > 0,
eksponencijalna jednacina ima samo jedno resenje x =1 (za t = 3).

1 _ V2 _
=5y Cosa = 957, clg o =

5
5-
24 e
257 247

8. 4’ +4y’ +2r—dy+1=0= (24’ + (-3 =5 = Cl-1.3)Ar =3

7. (a) cosa =2 tg o = 5, ctg o« = &, (b) sina =

0. H=h=%2 P=2B+M =223 1 3¢dH =223 4 3¢- 2L = 24>/3 =
288v/3 = a = 12em = V = 648cm?

10. Nacin 1: Trazena tacka M (z,y) najbliza datoj tacki M;(1,4) lezi u preseku
date prave y = x — 3 i njene normale kroz tacku M;(1,4). Prava y = = — 3 ima

koeficijent pravca k = 1, a njena normala kroz tacku M;(1,4) ima koeficijent pravca

ki = —7 = —1, paje njena jednatina y —4 =k (z — 1) <= y—-4=—(z - 1) =

y = —x + 5. ReSavanjem sistema jednacina y = x — 3 Ay = —x + 5 dobijamo z = 4
iy=1,paje M(4,1) trazena tacka.

Nacin 2: Proizvoljna tacka M (xps,ya) na pravoj y = = — 3 ima koordinate
xy = xiyy =y = x—3, pajerastojanje te tacke od date tacke M;(1,4) dato formu-
lom d = d(z) = \/(xy — 1)2 + (yu — 4)2, odnosno d = /(z — 1)2+ (z — 3 — 4)2 =
V(@ =12+ (x—7)2 = V222 — 162+ 50. Rastojanje d(x) bi¢e najmanje kada
kvadratni trinom 2z* — 16z + 50 = 2[(z — 4)? + 9] ima najmanju vrednost, a to
jezax =4, pasuxy =41iyy = 1 koordinate trazene tacke M na pravoj y = x — 3
koja je najbliza tacki M;(1,4).
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Kombinacija 4

1. Ako su p i ¢ resenja kvadratne jednacine 2? — x + 1 = 0, izracunati cemu je

3 3
; ; p°+q
jednak izraz e

2. Ako za realne brojeve x iy vazi 5-2*—2-3Y =141 6-2* —5-3Y = 9, izraCunati
njihov zbir z + y.

3. Koji broj ¢e se dobiti ako se broj 110 umanji za 10%?

4. Proizvod prvog i jedanaestog clana geometrijske progresije jednak je 11. Koliki
je proizvod petog i sedmog clana te progresije?

5. Osnovica jednakokrakog trougla je 30km, a visina koja odgovara njegovom
kraku je 24km. Izracunati koliko iznosi visina koja odgovara osnovici tog
trougla.

6. Naci skup resenja nejednacine:

122 — 3| < 5.

7. Odrediti reSenje trigonometrijske jednacine:

Ccos 2% = sin x.

8. Cemu je jednak proizvod svih resenja jednacine

V2r2 +1=2a2%-17

9. Ako je ABC'DA,B,C D kocka ivice 6, kolika je zapremina piramide AB;C'D;?

10. Omotac prave kupe je kruzni isecak povrsine M = 107 i sa centralnim uglom
a = 36°. Kolika je zapremina te kupe?

ResSenja

2

1. Ako su p i ¢ resenja kvadratne jednacine x* — z + 1 = 0, tada je na osnovu

. . . 343 N U ,.
Vijetovih formula p+q¢=1ip-q=1. Izraz % moze se transformisati na sledeci
3 3 2 2 2 3 3
=i pi+e® . (0t @?-pet+e?) _ (p+a)((p+9)°—3pq) 0 PO
nactl o p*+q? (p+a2-pg o P*IC g

2. Smenom 2% = pi3Y = ¢ dodija se sistem jednacina 5-p—2-q¢ = 14A\6-p—5-¢ = 9
¢ija sureSenjap=41iqg=3,odaklesledix =2iy=1,pajer+y=3.
3. 99
4. 11 =ay - a;; = ay - (a1 - ¢'9) = a2 - ¢*°, g-kolicnik geometrijske progresije
a5.a7:(al.q4).(a1.q6):a%.q10:>a5.a7:]_1
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< . . _ aha bhy : ~ . .
5. Povrsina jednakokrakog trougla je P = 43 =, iz cega sledi 307, = 240 =

. : . a)2 2 )2
b= %ha. Na osnovu Pitagorine teoreme je b* = h2 + (5) = (gha) = h? + (5) ,
odakle se dobija h, = 20km.

6. v € [—1,4]

2 2

7. cos 2z = sinx <= cos’>r —sin?x = sinx <= (1 —sin’z) —sin’ v = sinz <=
2sin?z +sinz — 1 = 0. Uvodjenjem smene sinz = ¢ dobija se kvadratna jednacina

2t2 +t — 1 = 0 ¢ija su reSenja t; = % i 1o = —1. Dakle, resenja polazne jednacine
su reSenja jednacina sinx = % isinx = —1, odnosno x = § + 2k7 i v = —3 + 2km,
keZ.

8. Resenja jednacine su z; = 9 = 0, 3 = 21 x4 = —2, pa je njihov proizvod

jednak nuli.

9. Nagin 1: Piramida AB,CD; je tetraedar ivice av/2 ¢ja je zapremina V =
sBH = %%H = 72. Visina H se nalazi iz veze H? = (av/2)? — (2h)?, pri Cemu je
h visina jednakostrani¢nog trougla.

Nacin 2: Zapeminu piramide AB;C D, dobijamo kada od zapremine kocke oduz-
memo zapremine Cetiri piramide ABCB,, ADCD,, AiB1D1A i BiC:D,C, cije su
baze jednakokrako pravougli trouglovi sa katetama jednakim a i visinama jednakim
atj. V=ad—4-1.2.4="12.

10. Iz M = £ sledi s = 10. Dalje, iz M = rrs sledi 7 = 1. Na osnovu

Pitagorine teoreme je h* = s* — r?, pa je h = v/99 = 3v/11. Zapremina piramide je
jednaka V = m/11.

Kombinacija 5

1. Odrediti vrednost izraza sin (arccos \/Li) + arcsin \/75
2. Nadi skup resenja nejednacine:
|z =3[ < 1.
iz : 20°47a+3 _  1-2a 3 _ 1
3. Naci vrednost izraza =5 el o raa=—j.

4. Ravan koja sadrzi srediste jednog poluprec¢nika lopte i normalna je na njemu,
sece tu loptu tako da je povrsina preseka jednaka 48mem?. Koliki je poluprecnik
lopte?

5. Nadi resenje jednacine:
2Inz = In(x + 2).

6. U pravouglom trouglu ABC krug precnika AC' se¢e njegovu hipotenuzu AB u
tacki D. Ako je BC' =46 i AD = 4, izracunati duzinu odsecka BD.
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7. Koji ¢e se broj dobiti ako se broj 91 uveéa za 10%?

8. Jednakokraki trapez ¢ija je visina 12, krak 13, a srednja linija 15 obrc¢e se oko
svoje manje osnovice. Kolika je zapremina dobijenog obrtnog tela?

9. Nadi zajednicke tacke prave z — y + 2 = 0 i kruznih linija (z +2)> +¢y> =11
(- 27+ (y— 27 =2

10. Ako je tg (a — %) = %, koliko je tg a?

Resenja
V2 @
IR

1.
2.z €[—4,2]U[2,4]
3.

33
28

4. Poluprecnik preseka je r = v/48 = 4y/3¢m. Na osnovu Pitagorine teoreme je
R? =12+ (%)2, pa je poluprecnik lopte jednak R = 8cm.

5. Kako je logaritam definisan samo za pozitivne vrednosti, mora biti x > 0 i
r+2>0<= x> -2, tj. x > 0. ReSavanjem polazne jednacine dobijamo z; = 2
i o = —1, ali zbog oblasti definisanosti negativno resenje odbacujemo, pa je jedino
reSenje jednacine r = 2.

6. Trougao AC'D je pravougli, pa je i trougao BC'D pravougli trougao. Odatle
sledi CD? = BC? — BD?> = CD = /32 = 4v/2. Pri tome, ova dva trougla su
sliéni trouglovi, pa je AD : CD = CD : BD. Dakle, AD = 4.

7. 100,1
8. h=12,c¢=13, m= 2 =15
a=b+2z, 22 =2 —-h?=ax=5

m=ott = CHO 5 h =10 = a =20

Zapremina tela je jednaka zapremini valjka (sa polupreénikom osnove r = h = 12
i visinom H, = a = 20) umanjenoj za dve zapremine kupe (poluprecnika osnove
r=h=12ivisinom Hy =z =5),tj. V=V, -2V, = r’rH, —2%7”27er = 24007.

9. 2—-—y+2=0<=y=a0+2

(42 +y* =1<= (2+2)*+(2+2)*=1= 1, = \/75—2/\$2 = —‘/75—2 —

e
2

1= ‘/7§ NYy2 = —
« « . “ o e \/5 \/5 .
Dakle, presecne tacke prave i prve kruzne linije su A (7 -2, 7) i

B <—§ -2, —*/7§> Na slican nacin se dobija presecna tacka prave x —y +2 =101
kruzne linije (z — 2)? + (y — 2)? = 2 i to je tacka C(1, 3).
%

. - o .
10 tg (O{ _ E) _ sin(a—%)  sinacos T—cosasiny  ging—cosa _ tgz—1 3
’ 4 cos(a—7) cos ccos T —sinasin § cos a—sin « 1+tgx 1

—tgr =7
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Kombinacija 6

10.

. Uprostiti izraz —grte . (-l 4 32,

r2—x+1 x+1 x3+1

. Resiti nejednacinu:

1<0.
x?—4 +
Resiti jednacinu:
52079 = 2.5 4 3.

Stranica romba je a = 9cm, a zbir dijagonala d; + dy = 24c¢m. Izracunati
povrsinu romba.

Boéne ivice piramide imaju duzinu 5cm. Osnova piramide je pravougli trougao
¢ije se katete odnose kao 3 : 4, a duzina hipotenuze je 8cm. Izracunati za-
preminu piramide.

. Resiti trigonmetrijsku jednacinu:

sin3z — 2sinx = 0.

. Ako su z; i zy reSenja kvadratne jednacine z? + (1 — 3m)x + m? + 1 = 0,

odrediti realan paramear m tako da je xil + é =1

U kupi ¢iji je osni presek jednakostranican trougao upisana je lopta zapremine
%W. Kolika je zapremina kupe?

Trinaesti clan aritmetickog niza —2, —6, —10, ... je?

Odrediti parameter k tako da funkcija y = %x + 2k — 1 bude rastuca.

ResSenja

1.
2.
3.

4
5

a
x € (—2,0)U(0,2)
xr=2

. P =63cm?

. Boé¢ne ivice piramide su jednake tako da je osnova visine centar opisanog kruga

oko osnove, tj. pravouglog trougla. A centar opisanog kruga oko pravouglog trougla
lezi na polovini hipotenuze. Iz veze a : b = 3 : 41 ¢ = 8cm, dobijaju se velicine kateta

a = %4 ib= % Visina se nalazi iz jednakokrakog trougla koji grade hipotenuza i
dve bocne ivice i iznosi H = 3cm. Zapremina piramide je V = %%bH = %cm?’.

6

v e (55 5F)
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8.
9.

V =24r
a3 = —50

10. Funkcija ¢e biti rastuca ako je % > 0, tj. kada je k € (—oo, l) U (2, +00).

3

Kombinacija 7

10.

. Izrac¢unati vrednost izraza [(% —|—§ : %) : (13 + g)}_%.

Koji ée se broj dobiti ako se broj 70 uveéa za 20%?

Izracunati:
(a) log, 321 (b) logs 27.

Naci skup resenja nejednacine:

122 — 3| < 5.

Zbir prvog i sedmog clana aritmeticke progresije jednak je 7. Koliko iznosi
zbir treéeg i osmog clana te progresije?

Resiti jednacinu:

52 — 6.5 +5=0.

Izracunati vredosti svih trigonometrijskih funkcija ostrog ugla ako je: (a)

sino = 0.6, (b) cos 12.

U pravouglom trouglu jedna kateta je 8cm, a druga je 2cm kraca od hipotenuze.
Izracunati kolika je povrsina tog trougla.

Povrsina omotaca pravog kruznog valjka je 507, a polupre¢nik osnove r = 5.
Kolika je zapremina tog valjka?

U koordinatnom sistemu xQOy prava y = —x + 3 se¢ osu Ox u tacki A i pravu
y = 2z u tacki B. Odrediti koordinate tacaka A i B i povrsinu trougla OAB.

ResSenja

AR A

3

(a) 5, (b) 3
x € [1,4]
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6. r=01zxz=1

7. (a) cosa = 0,8, tga = %, ctgo = %; (b) sina = 1—53, tga = 15—2, ctga = %
8. P = 60cm?
9. V =1257
10. P=3

¥

y=2x
RN
: _T:j:




Sadrza]

1 Zadaci za pripremu prijemnog ispita iz matematike

2 Primeri kombinacija za prijemni ispit
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